A skatulya-elv
Béres Zoltdn (Szabadka, Zenta)

1. Egy embernek legfeljebb 400 000 hajszéla lehet. Bizonyitsuk be, hogy ha
Vajdasagnak 2 milli6 lakosa van, akkor van 5 olyan lakos, akiknek ugyanannyi
hajszéluk van!

2. Bizonyitsuk be, hogy barmely 8 egész szam kozott van kettd, amelyek
kiilonbsége oszthato 7-tel!

3. Bizonyitsuk be, hogy 100 egész szam kozott mindig van 15, amelyekre igaz,
hogy barmely 2 kiilonbsége oszthato 7-tel.

4. Egy 3x3-as négyzetben 10 pontot helyeztiink el. Bizonyitsuk be, hogy van
kettd, amelyek tdvolsaga legfeljebb V2!

5. Egy 4x3-as téglalapban 6 pontot helyeztiink el. Bizonyitsuk be, hogy van
kettod, amelyek tdvolsaga legfeljebb NEY

6. Bizonyitsuk be, hogy nem létezik olyan poliéder, amelynek oldallapjai
kiilonbdz6 szamu éllel hataroltak!

7. Bizonyitsuk be, hogy egy 10 tagi szdmsorozatban mindig van néhany
szomszédos, amelyeknek 0sszege oszthat6 10-zel!

8. Bizonyitsuk be, hogy 1étezik olyan szam, amelynek mindegyik szdmjegye 1-
es, €s oszthaté 2009-cel!

9. Legyen az a,,a,,...,a,,, az 1, 2,...,2009 szamok egy tetszdleges permutacioja.
Bizonyitsuk be, hogy az (a, —1)(@, — 2)(a; —3)-. (@, —2009) szorzat paros!

10. Bizonyitsuk be, hogy ha egy 25 f0s tanuldcsoportra igaz, hogy barmely

harmasbol legalabb ketten ismerik egymast, akkor létezik egy olyan tanuld,
akinek legalabb 12 ismerdse van!

11. Bizonyitsuk be, hogy 6 személy kozott mindig van 3 olyan, akik kdlcsondsen
ismerik egymadst, vagy kdlcsondsen nem ismerik egymast!

12. Egy végtelen négyzetracs pontjait két szinnel szineztiik. Van-e olyan téglalap,
amelynek mindegyik csucsa azonos szinli? Mi a helyzet k szin esetén?

13. Egy 6x6-0s négyzet 18 db 1x2-es domindval van kiparkettidzva. Mutassuk
meg, hogy mindig van egy olyan, a négyzet belsejében haladé és valamelyik
oldaldval parhuzamos egyenes, amely nem metsz bele egyik domindba sem!

14. Van 4 skatulyam és 5 gyufaszdlam. Minden gyufaszalat beleteszem
valamelyik skatulyéba.

a) Mit allithatok?
b) Mit éllithatok 9 vagy 13 gyufaszil esetén?
c) Mit allithatok 2015 gyufaszal esetén?



15. Igazoljuk, hogy barmely kilenc egyenes kozott, amelyek egy adott négyzetet
két 1:2 teriiletaranyd négyszogre bontanak, van harom egy ponton dthaladé!

16. Adott egy 3x3-as, 9 egység-négyzetbdl all6 négyzet. Minden egység-
négyzetbe a kovetkezd szamok egyikét irjuk: —1, 0 vagy 1. Bizonyitsuk be, hogy
a sorok, oszlopok és atlok osszegei kozott van két egyenld!

17. Egy téglalap méretei 6 és 9 egység. Ha a téglalapot felbontjuk 10 darab egész
oldalhosszusagu téglalapra, akkor igazoljuk, hogy ezek kozott van 2 egyenld
teriilet(i!

18. Hatarozzuk meg a kirdlyok szdmdnak lehetséges legnagyobb szamat egy
kozonséges sakktablan ugy, hogy egyik sem iit egyetlen masik kiralyt sem.

19. Adottak az 1, 4, 7, ..., 97, 100 szamok. Kivalasztunk koziliik 19-et.
Igazoljuk, hogy ezek kozott mindig van 2, amelyek 0sszege 104!
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