Szélsoértékkeresés a szamtani és mértani kozép kozotti
egyenlitlenség alkalmazasaval

Tétel: Legyenek a;, ax .., aq (ne N) pozitiv valés szamok. Ekkor érvényes az

a, +a,+..+a . L, . L,
Lz ~=1la,a,...a, egyenlotlenség, és az egyenlOség pontosan a; = a, = ... = a, esetén 4ll

n
fonn.
Kovetkezmény: A csupa pozitiv tényezokbdl allé a; as...a, szorzat feliilbecsiilheté a kovetkezd

n
a1+a2+...+anj

moédon: a,a,...a, S(
n

Kovetkezmény: A csupa pozitiv tagb6l all6 a;+ax+...+a, Osszeg alulbecsiilhetd a kovetkezo

moédon: a, +a, +...+a, 2n-%aa,..a, .

Feladatok:

1. Adott egy sikban 2010 pont, amelyek koziil semelyik harom nem esik egy egyenesre. Tekintsiik
az Osszes olyan szakaszt, amely a pontok Osszekotésével keletkezik. Egy tetszOlegesen
megvalasztott egyenessel legfeljebb hany szakaszt metszhetiink 4t?

2. Bizonyitsuk be, hogy barmely pozitiv x esetén fennall, hogy x+ 1 >2 !
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4. Oldjuk meg az (ﬁj +(ﬁj +...+(£] +(ﬂj =n egyenletet, ahol n természetes szam!
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3. Oldjuk meg az =2 egyenletet! [1]

(1]
5. Allapitsuk meg az f(x)= x(l - x3) fliggvény maximumat, ha xe€ [0;1] '[2]
6. Hatdrozzuk meg a az M = (1+a)(1+b)(1+ ¢) minimumat, ha a,b,c >0 és abc=1[3]

7. Mennyi az f(x)=ax" +in figgvény minimuma, ha xe (0;00), a,b>0 és m,ne N? [2]
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8. Hatdrozzuk meg az f(x)= fliggvény minimumat, ha xe [0;1), n pedig egynél

nagyobb természetes szam! [2]
9. Mennyi az S = xyz szorzat maximuma, ha 2x+ y\/§ +m=1¢és x,y,z>0![2]

10. Hatdrozzuk meg az f(x)=

fliggvény szélsoértékeit, ha a és b pozitiv valds szamok! [2]
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11. Igazoljuk, hogy tetsz8leges valds ¢ szam esetén cos’ ¢ -sint < 16 '[2]

ax’ +b
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