Fliggvényegyenletek

Osszedllitotta: Béres Zoltan

A feladatok szovege utdni szamok a feladatok szdrmazasi helyét jelentik:

1. Mely f:R — R fiiggvényre teljesiil az f x=3 = ' egyenlet?
2x+4) 3x-1
1] 14. old.
2. Mely f:R — R fiiggvényre teljesiil az f(x)+2f [lj = x egyenlet?
X
] 14. old
3.Mely f:R — R fiiggvényre teljesiil az f(x)+ xf [ﬁj =2 egyenlet?
x p—
] 14. old

4. Hatdrozzuk meg a valés szamok halmazan értelmezett f(x) fiiggvényt, ha teljesiil az
f(x)+2f(01-x)=x egyenlet!

[2]
5. Hatdrozzuk meg az f és g fiiggvényeket, ha kielégitik a kovetkezd egyenletrendszert:

Flr+1)+ g(x+1)=2x és f(x+ij+g(x+lj=x—l !

x—1

[ 14. old
6. Hatdrozzuk meg az 0Osszes olyan f:R —> R fiiggvényt, amely kielégiti az

flx+y)-flx—y)= 2y(3x2 + yz) fiiggvényegyenletet!
(3]
7. Adott egy k#0 valés szam és egy f:R — R fiiggvény Ugy, hogy minden x valds szdmra

f(x)#1 és f(x)#0, valamint f(x+k):i+j: Ex; Bizonyitsuk be, hogy f(x+4k)= f(x)
- X

minden valods x esetén.
[4] 23. old.

8. Keressiik meg az Osszes olyan f:Q — R fiiggvényt, amelyekre minden raciondlis x, y esetén
fennall: f(x+y)= f(x)f(y)és f(1)=2.
[4] 24. old.
9. Legyen f:N — Z, és minden természetes x, y szdmra érvényes: f(x)+ f(y)= f(x+y)—xy—1.
Adjuk meg az f(x) fiiggvényt, ha f(1)=1!

5 36. old.
10. Hatdrozzuk meg az Osszes olyan korldtos f:Z — Z fliggvényt, amely minden ég],ész k és n

esetén kielégiti az f(k +n)+ f(k—n)=2f(k)f(n) egyenletet!

(5] 36. old.

[6] 28. old.
11. A valés szdmok halmazéin értelmezett f és g linedris fiiggvényekrdl a kovetkezot tudjuk:

2 2

fx)g(x)= M— 2 minden valés x-re, f(0)=-g(0) és f(1)= g(~1). Hatdrozzuk meg a
két fiiggvényt!

(6] 20. old.

ax+b

12. Tekintsiik az f(x)= y fiiggvényt (ahol ¢ és d koziil legalabb az egyik nem nulla).
cx+

Mutassuk meg, hogy ha f (ﬁj allandé, akkor f(x) is 4llandé!
X

[7] 13. old.



13. Egy minden valds szdmra értelmezett f fliggvény minden (x;y) szdmparra kielégiti a kovetkezd
egyenlStlenségeket: f(x)<x, f(x+y)< f(x)+ f(y). Bizonyitsuk be, hogy minden valés x-re
flx)=x 1

[5] 36. old.
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