Logikai feladatok I.

Osszedllitotta: Béres Zoltan

1. Bevezet6 feladatok

1.1. Bénitdl megkérdezik, hogy szereti-e a matematikat. Ezt vélaszolja: ,Nincs igazuk
azoknak, akik nem tagadjdk azt, hogy én nem szeretem a matematikat.” Szereti-e Béni a
matematikat?

1.2. Odon fogaddst ajanl tarsainak: egy természetes szdmra gondol, és azt is megigéri, hogy
egy kérdésre vilaszol, de a vilasza hamis lesz. Tudniank Odontdl olyat kérdezni, hogy
megtudjuk, melyik szdmra gondolt?

1.3. Okoska elhatarozta, hogy ezentul hétfén, szerdan és pénteken mindig igazat fog mondani,
mas napokon mindig hazudik. Egyszer azt mondta: ,,Holnap igazat fogok mondani.” Melyik
napon tortént ez?

1.4. Egy papirlapon a kovetkezo allitasok olvashatok:

1. Ezen a papiron pontosan egy 4llitds hamis.

2. Ezen a papiron pontosan két 4llitas hamis.

3. Ezen a papiron pontosan harom allitds hamis.
4. Ezen a papiron pontosan négy 4llitas hamis.
5. Ezen a papiron pontosan 6t allitds hamis.

Hatarozzuk meg, hogy mely allitasok igazak a papiron!
1.5. Egy papirlapon a kovetkezd allitdsok olvashatok:

1. Ezen a papiron legfeljebb egy allitas igaz.

2. Ezen a papiron legfeljebb két allitas igaz.

3. Ezen a papiron legfeljebb harom 4llitas igaz.
4. Ezen a papiron legfeljebb négy éllitas igaz.
5. Ezen a papiron legfeljebb ot 4llitas igaz.

Hatarozzuk meg, hogy mely éllitdsok igazak a papiron!

1.6. Van néhany korsonk, amelyek kozott van kiilonbozd alaku és kiilonbozo szini. Igazoljuk,
hogy van két olyan kors6, amelyek alakja is, szine is kiilonb6z6!

1.7. Ot lancdarab mindegyikén harom szem ldncszem van. Egyetlen ldncot szeretnénk beldle
késziteni ugy, hogy a lehetd legkevesebb lancszemet nyissuk szét. Mennyi ez?

1.8. Négy kornyezetvédelmi egyesiilet, a ,,Z6ld Front”, az ,,EKO”, a ,,Voros érjérat” és az
»lgazsagkeresok” elhatdroztdk, hogy egyesiilnek. Az egyesiilési konferencidn azonos
létszamu delegédcidk vettek rész mind a négy egyesiiletbdl. Nézeteltérés robbant ki az uj
egyesiilet elnevezése koriil. A két lehetséges név, amelyek koziil lehetett vélasztani: ,,Z6ld
Gondolkod6” és ,.Gondolkodé Okolégia”. Tudjuk, hogy a ,Voros Orjarat” minden
képviseldje ugyanarra a névre akart szavazni, a tobbi delegdcioban nem volt egység. A ,,Zold
Front” kiildottei koziil annyian akartak az elsOre szavazni, ahdnyan az ,EKO”-bdl a
madsodikra. A masodik név hiveinek harmada az ,,Igazsidgkeresok™ koziil valo. Melyik nevet
véalasztjak meg?

2. Tarsasagban

2.1. Egy 0sszejovetelen 21 gyerek vett részt. Mindenkitdl sorban megkérdeztem, hogy hany
osztilytarsa van a jelenlévok kozott. Elarulom az elsé 13 valaszt: 6ten mondtak 3-at, nyolcan
pedig 4-et. Mi lehet a hidnyz6é 8 vélasz, ha tudjuk, hogy minden gyereknek legaldbb egy
osztilytarsa jelen volt az 6sszejovetelen?



2.2. Egy tarsasdgban mindenkinek van ismerdse. Tudjuk még, hogy ha két embernek azonos
szamu ismerdse van, akkor nincs k6zos ismerdsiik. Bizonyitsuk be, hogy van olyan ember a
tarsasagban, akinek csak egy ismerdse van a jelenlevok kozott!
2.3. Egy tiztagi tarsasdg minden tagja legaldbb hét madsikat ismer. Igaz-e, hogy barmely
haromnak van kozos ismerdse?
2.4. Igaz-e, hogy minden tarsasdgban van két olyan ember, akiknek ugyanannyi ismerdse van
a jelenlevok kozott?
2.5. Feri, Joska, Pali, Gyuri és Gabor ugy alltak fel egy korvonal mentén, hogy a szomszédok
kozotti tdvolsdg mindeniitt kiilonbdzo volt. (A tavolsdgot a korvonal mentén mérjiik.) A tandr
megkérte a fitkat, mondjak meg, ki 4ll hozza legkozelebb. Feri és Joska neve kétszer hangzott
el, Palié egyszer. Az aldbbi allitdsok koziil melyik igaz?

A. Feri és J6ska nem 4lltak egymds mellett.

B. Gyuri és Géabor nem élltak egymas mellett.

C. Gyuri és Gabor egymads mellett alltak.

D. A fenti hdrom vélasz mindegyike hamis.
2.6. Egy kongresszuson 2006 résztvevd van. A jelentkezések regisztrdlasa utdn
megallapitottdk, hogy minden résztvevonek van legaldbb k ismerdse (k >2). (Az ismeretség
kolcsonos.) Mutassuk meg, hogy legkevesebb k+1 személy leiiltethetd egy kerek asztal koré
ugy, hogy mindenki ismerje a szomszédjat!

3. Osztozkodas

3.1. Egy oOreg arab haldla el6tt vagyonarol, a 17 tevérdl harom fidnak végrendelkezett: ,,A
legidésebb fiamé legyen a tevék fele, a kozépso fiam kapja a tevék harmadat, a legkisebb fiam
pedig a kilencedét.” Az arab haldla utdn az 6rokosok sehogyan sem tudtdk elosztani a 17
tevét. Arra ,tevegelt” egy bolcs arab, aki meghallgatta az orokosoket, majd igy dontott: az 6
tevéjét a 17 mellé dllitotta, és a 18 tevét ligy osztotta el, hogy a legiddsebb kapott 9-et, a
kozépsO 6-ot, €s a legkisebb fit 2-t. Ezutdn a bolcs visszavette a sajat tevéjét és tovabb ment.
Megfelel-e a végrendeletnek ez a felosztds? Mi tette lehetdvé, hogy igy el lehessen osztani a
tevéket?

3.2. Egy 6kori feladat: Egy haldokl6 apa tgy végrendelkezett, hogy ha varandds felesége fitit
sziil, vagyonabol kétszer annyi jusson a fitinak, mint az anyanak, ha pedig lednyt sziil, akkor
kétszer annyi jusson az anydnak, mint a lidnydnak. Az 6zvegy ikerparnak adott életet, egy
fitinak és egy lednynak. Hogyan kell a harom 6rokos kézott a vagyont szétosztani?

3.3. Andrés, Béla és Csaba egyiitt ebédelt. Rendeltek 5 adagot, amelybdl 3-at Andrés, 2-6t
Béla fizetett ki. Ebéd utdn Csaba 150 dinart adott a két baratjdnak. Hogyan oszlott ez meg
Andrés és Béla kozott?

3.4. Harom aranydsd, akiknek ttjaik szétvdlnak, egy aranyporhalmon osztoznak egyenld
aranyban. Mérleg csak a legkdzelebbi bevaltohelyen van, az pedig messze van. Hogyan tudjak
a szemmértékiikre tdmaszkodva ugy szétosztani az aranyporhalmot, hogy mindenki ugy
érezze, megkapta a részét.

3.5. Megoldhaté-e a 3.4-es feladat 4 aranydsé esetén? Es ha még tobben vannak? Ha igen,
hogyan?

4. Paradoxonok — vagy hol a hiba?

4.1. Kovéacs dr bemegy egy lizletbe, és vasarol egy képet 1500 dindrért. Masnap visszatér
azzal, hogy ki szeretné cserélni a képet. Kivalaszt egy mdsikat, amely azonban 3000 dinarba
keriil. Se sz, se beszéd, indul kifelé a 3000 dindros képpel. Az iizletvezetd megillitja, és
1500 dinart kovetel a kép ellenében. O azonban igy vélaszol: ,,Nem tartozom semmivel, mert
tegnap fizettem 1500 dinart, ma pedig visszahoztam a tegnap elvitt képet 1500 dinar értékben.
Ez 6sszesen 3000 dinér.” Hol a hiba?



4.2. Egy orszdgban bejelentik, hogy a jovO héten hétfé és vasdrnap kozott valamelyik nap
délben préba-1égiriado lesz, de ez teljesen meglepetésszertien éri a lakosokat. Ekkor a lakosok
elkezdtek gondolkodni: ,,Ha szombaton nem lesz légiriadd, akkor tudjuk, hogy vasarnap lesz,
igy vasarnap nem lehet, mert nem lenne meglepetésszerti, tehat szombat a 1é€giriad6é utolséd
lehetséges napja. De ha pénteken sem lesz légiriadd, akkor — mivel a vasdrnapot mér kizartuk
— csak szombaton lehet, tehat tudnink eldre, igy a szombat is kizarhat6.” Folytatva a
gondolatmenetet a lakosok megallapitottdk, hogy nem lehet vératlan légiriadé a héten. J6l
gondolkodtak?

4.3. Egy orszég hatarfolydja hidjandl az 6rség mindenkitdl megkérdezte, hogy miért jott. Ha a
vandor hazudott, akkor a torvény szerint fol kellett 6t akasztani, ha igazat mondott, akkor
vizbe kellett fojtani. A torvény miatt senki sem akart ebbe az orszdgba utazni. Egyszer
azonban egy furfangos vandor mégis batran kozeledett a hidhoz. Vajon mit vélaszolt a
kérdésre, hogy ne alkalmazhassak ré a torvényt?

4.4. Harom turista 3000 dinarért haromszobds lakosztalyt bérelt egy szalloddban. Fejenként
1000-1000 dinart fizettek a portdn. A portds utdlag vette észre, hogy a lakosztaly bére csak
2500 dinar. A fennmarad6 500 dinérral elindult a vendégekhez. K&zben azonban arra gondolt,
hogy nehéz lenne 500 dinart hdrom ember kozott szétosztani. Ezért 200-at zsebre vagott €s
fejenként 100-100 dinart visszaadott. Hairomszor 900 dinar az 2700 dindr, 200 dindr a portas
zsebébe kertilt, ez mar 2900 din. De hova lett még 100 dinér?

5. Milyen sorrendben?
5.1. Egy matematikaverseny elott igy nyilatkozott az 6t résztvevo:

Anna: D6ri masodik, én harmadik leszek.

Bea: Elso leszek, Cili masodik lesz.

Cili: Harmadik leszek, Bea lesz az utolsé.

Doéri: Masodik leszek, Eszter lesz a negyedik.

Eszter: Negyedik leszek, Anna lesz az elso.
Allapitsuk meg a verseny eredményét, ha mindegyik lanynak csak az egyik jéslata valt be!
5.2. Gyiilekezett a tévéstab. A szerkesztd sokkal kordbban érkezett, mint a rendezd. Az
operatOr el6bb jott, mint a segédoperator, a szerkesztd viszont késébb, mint a gépkocsivezeto.
A vildgosité utdn még valaki érkezett és csak aztdn jott a gyartdsvezetd. A hangmérndk a
viladgosito utdn, a gyartasvezetd pedig a rendezd elott futott be. A gépkocsivezetd €s még egy
valaki utdn jott meg az operatOr. Milyen sorrendben érkeztek?
5.3. Harom j6 barat, Andras, Béla és Csaba el akarta donteni, hogy melyikiik a legjobb
sakkozo, ezért paronként 7-7 jatszmat jatszottak egymadssal. A jatszmdk befejezése utdn a
kovetkezOket mondtdk:

Andrés: En nyertem a legtobb partit.

Béla: En veszitettem a legkevesebb partit.

Csaba: Nekem van a legtobb pontom.
Az igaz kijelentések alapjan hatdrozzuk meg, ki hdny partit nyert, illetve veszitett!
(Gyo6zelemért 1, dontetlenért Y2, vereségért O pont jar.)
5.4. Egy futéversenyen négyen vesznek részt: A, B, C, D. A versenyt egy N néz0 is végignézi.
Utédna a kovetkezoket mondjak:

A: Nem én nyertem, de C-t megelOztem.

B: Megel6ztem C-t.

C: D el6bb ért célba, mint B.

D: Nem én voltam az utolso.

N: Az elébbiek sordn az elsd helyezett nem mondott igazat, a tobbiek igazat mondtak.
Az eredményhirdetéskor kideriilt, hogy e koziil az 6t kijelentés koziil legalabb hdrom igaz.

L Bizonyitsuk be, hogy C nincs az elso két helyezett kozott!



IL. Lehetséges-e, hogy N igazat mondott?
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